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L. (a+b)(b+c)=ab+ac+b*+bc=bla+b+c)+ac= b% +ac= e + ac olur, soruda verilen
abe(a + b+ ¢) = 3 esitliginden. Ifadeyi tekrar yazalm.
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2. (a) Toplam (g) = 84 sifre vardir.
(b) Tim rakamlarin kullanildig sifre tiglitlerine kotii ticliiler diyelim((963, 852, 741) ya da (987,

WOG _ g,

456, 213) gibi). Toplam k&t iigliilerinin sayisi

(c) Sabit bir sifrenin (6rnegin 123’iin) i¢inde bulundugu koti sifrelerin sayist

280
(d) (b) ve (c) yi beraber diiglindiigiimiizde 84 sifreden en az 0= 28 sifre atmaliy1z ki geriye

kalan sifreler arasinda kotii iiglii bulunmama ihtimali olsun. Dolayisiyla en fazla 84-28=56
sifre olabilir.

(e) Cevabin 56 olmasi i¢in 6rnek bulmamiz gerekir. Icinde 9 gecen tiim sifreleri attigimzda tiim
sartlar saglanir. Bagka bir deyisle sifrelerde sadece {1,2,3,4,5,6,7,8} sayilar kullamlirsa
sartlar saglamr ((2) = 56).
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3. Kiigiik gemberin merkezi D olsun. ABC' dik {iggen oldugundan ABC' iiggeninin merkezi AB
iizerindedir, bu merkez M olsun. Ayrica kii¢lik cemberin yarigapi r ve biiyiik gemberin yaricap:
R olsun.

i. DQ L CF ve MA L CF oldugundan DQ || M A ’dir. RQ ’yu uzatalm ve AB ’yi noktaya

D D
A’ diyelim. Paralellikten RQD ~ RA’M olur. Burdan g—M = M—i/ yani r !

= "dan
R MA’
MA" = R bulunur. MA = R oldugundan A ve A’ noktalar1 aym noktalardir, yani A, Q, R

dogrudastir.

ii. i)’yi de kullanarak A noktasmimn kuvvetini alalim, AP? = AQ - AR. AC? yi de Oklid’ten
AF-AB olarak hesaplayabiliyoruz. Simdi bu ikisini iligkilendirmeye ¢alisacagiz. AQ ve AF, AQF
dik figgeninin kenarlaridir, AR ve AB ise, ARB fi¢geninin. ARB ii¢genine bakarsak, ¢ap1 géren

/ARB agisinin 90° oldugunu goriiriiz. Iki dik tiggenin A agilar1 ortak oldugundan, iki iiggen
A AF

benzerdir, AFQ ~ ARB. Benzerlikten % = 1R vani AQ - AR = AF - AB. Toparlarsak,

AP? = AQ - AR = AF - AB = AC? olur (esitlikler sirayla kuvvet, benzerlik, Oklid).

4. Tk basgta 36™ — 6 sayisinin ardisik 4 sayinin ¢arpimi seklinde yazilamayacagini goriiyoruz, ¢iinki
ardigik 4 sayinin carpimi 4 ile boliiniirken 36™ — 6 sayisi 4 ile bgliinmez. Dolayisiyla 36™ — 6
sayist 3 ya da 2 saymin carpimi seklinde yazilabilir.
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1. Durum: 3 saymin carpimi seklinde yazilamayacagini gosterelim.

36" —6=(—1)"—(—1)=(—-1)"+1( mod 7) yani 36" —6 =2 ya da 36" — 6 = 0( mod 7).
Diyelim ki 36" — 6 = (a — 1)a(a + 1) = a® — a. a® — a ifadesi mod 7’deki tiim degerler icin
hesaplandiginda, hicbir a degeri igin 2 ya da 0 olmaz.

2. Durum: Iki sayinin ¢arpimi ise,

36" —6 =a(a+ 1) = a® + a. Sag tarafi tamkare yapalim. Bunun i¢in her iki tarafi 4 ile ¢arpip,
her iki tarafa da 1 ekleyelim.

4-36"—24+1=4a’+4a+1 = 22-(6")? -23 = (2a+1)?

(2:6")2 - (2a+1)2=23 = (2-6"—2a—1)(2-6"+2a+1) =23

Burdan tek ¢6ziim 2-6" —2a—1 =1, 2-6"+2a+1 = 23 gelir. Ikisinin farkin alirsak 4a+2 = 22,
a =5, n =1 bulunur.

Tek ¢oziim .
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